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UNIDAD 9 INTEGRAL DEFINIDA: AREAS Y VOLUMENES

1.- Calcular las siguientes integrales definidas:

NE ¢
a) jo ¥ \/diz b) J':xlel— X% dx c) J' de
1-x e X
102 +1 72 7 5
d) jo i1 dx e) jo senx [¢osxdx f) jo (L+ x“) cosxdx

2 /2 .
2.- Sean a:jo x$erfxdx vy b:J'O x[€os xdx. Calcula a+b y a—b yobtén

los valores de ay b.
3.-Sea F(x) = j:tz &dt, hallar F'(0).

4.- Determinar a y b para que sea continua la funcion

2+a s x<-1
f(x)=<ax+b s -1<x<0
X*+2 s x>0

-1
y calcular I:L f(x)dx.

5.- Hallar el area limitada por y Zx 1, el eje OX y las rectas x =-2 y x = ansio

a la abscisa del minimo de la curva y*=xL.

6.- Determinar el area encerrada entre las gréaficdassdenciones

y=6x-x*> e y=x>-2x.
7.- Hallar el area limitada por las curvas= x> e y* =8x.

8.- Hallar el area de las regiones comprendidas éntrerva y = x* y las rectas y = X,

Xx=0, x=2.

9.- Hallar el area determinada por=2x - x*, el eje OX y las rectas x = -1, x = 1.
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10.- Hallar el area comprendida entre la curvyft:1 1 el eje OX y las rectas

+x2’

verticales que pasan por los puntos de inflexiodidea curva.

11.-Demostrar que el circulo de radio r tiene de dearrt?.

12.-Hallar el area de la regién del plano limitada:por 0, y=3 e y="e

13.- Hallar el area limitada por la curwa= x[&™, el eje de abscisas y la recta x = a,

siendo a la abscisa del maximo de la curva.

14.- Determinar el area de la zona del plano limitagialas rectasy =0, x=1, x=e
y la gréfica de y = (InX)

15.-Demostrar las formulas de los volumenes de lasesiges cuerpos geoméetricos:
a) Cilindro: V =7?h
b) Cono: V:%nzh

c) Esfera: V =gn3

16.- Determinar el volumen del cuerpo que se obtieneaaér girar alrededor del eje

OX lacurvay = , entrex=0 yx=\/§.

1
V2+X?

17.- Hallar el volumen del cuerpo determinado al gisacurva y = senx alrededor del

eje OX en el intervalo [OTy.

18.- Determinar el volumen engendrado al girar alreddébeje OX el recinto limitado

x-1 s 1<x<3

or la funcién: f(x) = .
P () {2 s 3<x<5

19.- Hallar el area de la region del semiplana @, limitada por la curva y = Inx, su

tangente en el punto de abscisa x = 1 y la rest8 x
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EJERCICIOS DE REPASO (Propuestos en PAEG)
20.-Sea la funcionf (x) = x[&* ylasrectas x=1 e y=0.

a) Dibuja la grafica de la funcion par&a=>0 y la de las rectas.
b) Sefala el recinto comprendido entre las tres gafnteriores.

c) Calcula el area de dicho recinto.

21.-Calcula el area del recinto limitado por las fomas

y=-xea e y=ixe2

22.- Hallar el area del recinto limitado por la grafida la curva y = —-2x* + 4x y las

tangentes a dicha curva en los puntos en que édt a eje de abscisas. Dibujar el

recinto.

23.- Determinar a (a > 0) sabiendo que la figura pllmitada por la parabola de

ecuaciony = 3ax® + 2x, larecta y=0 ylarecta x = a tiene ared —1)°.

24.-La curvay = 2x* divide al cuadrado de vértices A(0,0),B(1,Q 1, 1)y

D(0, 1) en dos recintos.
a) Dibuja dichos recintos.

b) Calcula el area de cada uno de ellos.

25.-De la funcién f : R - R definida por f(x) = ax® +bx* +cx+d se sabe que tiene
un maximo relativo en x =1, un punto de inflexgm(0 , 0) y queﬂ f (X)dx :g.

Calculaa, b, cyd.

26.-a) Halla el valor positivo de a para qgoé_l(x+1)dx =g :

b) Calcula el area de la superficie comprendideeesi eje OX, larecta y=x+1 ylas

rectas x=0 y x=2.
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27.-Dadas las funcione$(x) = x> -1 y g(x) =1-x: a) Esboza el recinto encerrado

entre sus graficas. B) Calcula el area de dichinticec

28.Dibuja aproximadamente las graficas de las funcGone
f(X)=x*-3 y g(x)=2x

Calcula el &rea determinada por ellas.

29.- Dadas las funcione$ (x) :1 y 9(x)= —x+g, se pide: a) Esboza sus graficas
X

y sombrea el recinto encerrado entre ellas. b)uGakl area de dicho recinto.

30.- Consideremos la parabolf(x) = -x* + . &e pide: a) Calcula las ecuaciones de

las rectas tangentes a f(x) en x =2 y x = -Bpeando una grafica con la parabola y
las dos rectas tangentes. b) Determina el areareowlida entre la parabola y dichas

rectas tangentes.
. 1
31.-Enuncia la regla de Barrow. Calculj% (x? + X) [@*dx

32.-De la funcidonf (x) = (x+a) [senx, conall R , se sabe que la integral definida

J'Oﬂ f(x)dx es tres veces el valor de la pendiente de la tangente a f(x) en x = 0.

Calcular a.

33.- Definicion de funcion primitiva de una funcion.fsendo que F(x) = e’ es una
primitiva de la funcion f(x):
a) Comprueba que f(x) es una funcién crecientB.en

b) Calcula el area limitada por la gréafica de fet)eje OX ylasrectas x=-1 y x =1.

34.- a) Representa graficamente la region del plano limaitpdr las curvasf (x) =1,
X

1
g(x =7 ylarecta x = 2.

b) Calcular el area de dicha region.
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35.-Sea la funcién

2x+4 s -2<x<0
f(x)= .
(2x-2)° s 0=sx<1

a) Esboza el recinto encerrado por la gréafica de y=f(el eje OX.

b) Determina el area de dicho recinto

SOLUCIONES

71 7l 1
1- a)— b) — c)2ln2-1 d e) — f)-2m
)3 )16 ) ) )2 )

2.- a+b=i, a—bzl, a:n2+4, b:H
8 2 16 16
3- F(0)=0 4- a=>, p=2, 1=
4 8
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2 e
16 T @ 17- T 18- 321 ¢
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19.- 4-3In3 u?20.-c) 1 ¢ 21.-% U
2. 2 ¢ 23.- azﬁ. 24.- b)ﬁuz y 1—£ u’
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25.-a=-1,b=0,c=3yd=0.
26.-a)a=+10 b) A=44

27.-b)gu2 28.-3—2u2 29.-b)£3—2ln2 u?
2 3 8

30.-a) y=-4x+8 , y:4x+8.b3§3§ u* 31.- e-1

32.-a=n
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33-b) A=2e-21%
34.-a) S eslaregionindicada en el grafico adjunt




